ACTIVIDADES DE AMPLIACION

ediciones

-

‘ Tendencia y continuidad

Calcula los siguientes limites:

a) lim Vx -1

x— 1 X_l

Calcula los siguientes Iimites:

x + 12— 4

a) lim
NE

PR
Calcula los siguientes Iimites:

a) lim log x

x— 0t

b) lim <@ - x)

X — +

. 1\*
b) lim <—>
x4 \2

Estudia la continuidad de la funcién f(x) = |x| en x = 0.

Estudia la continuidad de la siguiente funcion:

f(x) = 3x —1 six=2
X2+ 2 six>2

c)

VI =% - 3

Jm\/x+4—2

o lim G/x +2 =%

c)

X — +o

[im 2%

X — —0

Establece los puntos de continuidad e indica las caracteristicas de las discontinuidades de la siguiente funcion:

x> =1 si x<0
3x — 1 si x
2X si X
f = .
o X + 2 Sl X
1 .
Si x> 7
X — 7
] x+1 sio x=1
Seaf(X)_{B—ax2 siox>1

€ (0, 1)
€ (1, 3)
€ [3, 7]

Razona si son verdaderas o falsas las siguientes afirmaciones:

a) Si a ¢ D(f), entonces es imposible que exista lim f(x).

b) Si f es una funcién par y lim f(x) = 4, entonces Iim f(x) = 4.

X—3

X—a

X— =3

c) Si lim f(x) = 6, entonces f(2) = 6.

X—2

. ¢Qué valor debe tomar a para que la funcién sea continua en R?



1. a)

b)

c)

ediciones

SOLUCIONES

VX =10
x —1 0
<\f—1)<\[+1)

i1 (X = DX+ D)

x—1

— lim (x—=1) . 1 1
x_l(x—1><vx+1) TV 2

i X 0
im ——— = — =
ol =41 —x 0

x(1 + /1 — x)

l
xm(l—\/l—x)<1+\/1—x)
1+4y1- —
T A . 1+yT-w=2
x—o 1—(1—x) x—0

Ve x =3 _0_
o \X +4 -2 0

_im (V9 —x—3)(/9—x+3) (\x+4+2)

)

XHO(Vx+4—2) W9—x+3)(/x+4+2

9 -—x—-—90x+4+2
(X +4—404/9 — x+ 3)

—x(\/x + 4 + 2) _

= |im

Xx—0

)

4.

~

] =x six <O
f(X)_{x six =0

lim x = f(0) = 0; por tanto, es con-

x—0F

[im (=x) =

X— 0"

tinua en x = 0.

Es una funcién a trozos. Cada una de las funciones
parciales es continua en su dominio; por tanto, f es
continua en (—o, 2) y (2, +). Se trata de estudiar
la continuidad en el punto de unién, x = 2.

f(2) =5, lim 3x — 1) =5 # |lim x* + 2) =
X—27 x—2F
En x = 2 hay una discontinuidad de salto finito.

= lim
v—o X\/9 — x + 3
i —Gx+4+2 -4 =2
= 1] _— = = —
Xx—0 9_X+3 6 3
3
1+--5
2 . X X 1+0—-0
. a lim = =1
X — 00 1 1
L2
X 1—-0
b) Im | ——— — x =\/7—00=—00
X o0 1 1—-0
1_7
X
o lim (/x + —\/;):oo—oo:
X — +o0

(\/x+2—\/x)(\/x+2+\/x)
VX + 2 4+
2 2

lelr?m(\/x+2+\/x) 00+oo=0

X — 4+

Es una funcién a trozos. Cada una de las funciones
parciales es continua en su dominio; por tanto, f es
continua en (=, 0), (0, 1), (1, 3), (3, 7) y (7, +).
f(0) = —1, -1 =1Im Bx —1) = —
x— 0+

0 f es continua.

lim (x?

X— 0"

Por tanto, en x =

En x = 1 la funcién no esta definida; por tanto, no
es continua.

f3) = 5, lim (2x) = 6 # lim (x + 2) =
X— 3" x— 3+
En x = 3 hay una discontinuidad de salto finito.
1
f(7) =9, Iim (x +2) = 9 # |lim = +ow
X—7" x—7+ X — 7
En x = 7 hay una discontinuidad de salto infinito.

Es una funcién a trozos. Cada una de las funciones
parciales es continua en su dominio; por tanto, f es
continua en (—o, 1) y (1, +). Se trata de calcular
el valor de a para que f sea continua en x = 1.
f(1) = 2; Ilim f(x) = 2; 3 —a

Xx— 1"

Por tanto, 3 —a=2—>a=1

lim f(x) =

x—1F

Solucién: a = 1.

b)

c)

[im log x = —o

x—0
( )x — —
2 230

[im

X — +o0

a) Falso. Puede existir el Iimite en un punto en el
que la funcién no esté definida.

b) Verdadero. Las funciones pares son simétricas
respecto al eje de ordenadas.

c) Falso. Puede existir el limite en un punto en el
que la funcién no esté definida.




